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Série 3 : Séries entières. 



Exercice 1. Etudier la convergence des sériens entières suivantes : 



a) LiM" b > £„>.^F c ) ^n>. («S 
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Exercice 2. Déterminer les rayons de convergence et calculer les sommes des séries entières 
de termes généraux : 

a) u„ (x) = ^x" b) ^ (x) = (2n + 1) x" c) u n (x) = ^ 

Exercice 3. Déterminer le développement en série entière de chacune des fonctions suivantes 
■ 

a)/(x) = ln(l+x + x 2 ) b) a(r) = (,4rcsinx) 2 

On montrera que g vérifie une équation différentielle du second ordre. 

Exercice 4. a) Quel est le rayon ds convergence de la série entière £ n > 2 ^ 

b) Montrer que la série considérée converge, ainsi que sa dérivée p lime où p € N", pour 

H = A 

Exercice 5. On considère l'équation différentielle 

y"-2xy'-4y = Q (E) 

a) En admettant que toute solution de {E) peut être développée en série entière, chercher 
la solution de (£), de la forme 

?=/(*) = !>*" 

n>0 

qui satisfait aux conditions initiales /(0) = et /'(0) = 1 (Ind. calculer a 2 * et a^+i pour 

b) Donner le rayon de convergence de la série obtenue. Interpréter. 

c) Exprimer / au moyen de fonctions usuelles. 
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et encore plus.. 



